
Contoh soal Subruang 

1. Periksa apakah himpunan   {                 } merupakan subruang dari   . 

Ambil  

 ( )               dimana          dan 

 ( )               dimana           

Jumlahkan  ( ) dengan  ( ), 

 ( )   ( )  (        )  (         )             , dimana 

        sedangkan 

                    sehingga 

            

Akibatnya  ( )   ( )    dan   tidak tertutup terhadap operasi penjumlahan. Kesimpulannya, 

  bukan subruang      

2. Buktikan apakah himpunan semua vektor di    yang tegak lurus dengan  ̅  (
 
  
 
)  

merupakan subruang dari   . 

Tuliskan   {(
 
 
 
)     (

 
  
 
)  (

 
 
 
)   }  {(

 
 
 
)              } untuk 

merepresentasikan hal tersebut 

 Ada (
 
 
 
)     yang memenuhi  ( )  ( )   ( )    sehingga  (

 
 
 
)   . Jadi,   * +. 

 Jelas bahwa     .  

 Ambil sebarang  ̅  (

  
  
  
)   ̅  (

  
  
  
)   , dengan  

             dan             . 

 ̅   ̅  (

  
  
  
)  (

  
  
  
)  (

     
     
     

) dimana 

 (     )  (     )   (     )  (       )  (     )  (       ) 

     (          )  (          ) 

         

       

Jadi,  ̅   ̅   , maka   tertutup terhadap operasi penjumlahan.  

 Ambil sebarang  ̅  (

  
  
  
)    dengan              dan     

  ̅   (

  
  
  
)  (

   
   
   

) dimana  (   )  (   )   (   )                

  (          ) 

  ( ) 



   

Jadi,   ̅   , maka    tertutup terhadap operasi perkalian.  

Kesimpulan :   {(
 
 
 
)     (

 
  
 
)  (

 
 
 
)   }  {(

 
 
 
)              } atau 

semua vektor di    yang tegak lurus dengan vektor  ̅  (
 
  
 
) merupakan subruang dari 

  .  

 

3. Tentukan apakah himpunan semua matriks diagonal berukuran     adalah subruang dari     . 

Tuliskan   {[
   
   
   

]        } untuk merepresentasikan hal tersebut. 

 Ada   [
   
   
   

]   . Jadi,    * + 

 Jelas bahwa       . 

 Ambil sebarang   [

    
    
    

]    [

    
    
    

]     

    [

    
    
    

]  [

    
    
    

] 

 [

           
           
           

] 

 [

       
       
       

] 

Jadi,      , maka   tertutup terhadap operasi penjumlahan.  

 Ambil sebarang   [

    
    
    

]    dan    . 

    [

    
    
    

]  [

       
       
       

]  [

     
     
     

] 

Jadi,      , maka   tertutup terhadap operasi perkalian. 

 Kesimpulan :   {[
   
   
   

]        } atau himpunan semua matriks diagonal berukuran 

    adalah subruang dari     . 

4. Periksa apakah himpunan semua vektor di    berbentuk  (       ) merupakan subruang dari 

  . 

Tuliskan himpunan tersebut sebagai   {(       )          }. 

Ambil  ̅  (       ) dan  ̅  (       )    .  



 ̅   ̅  (       )  (       )  (       )    sehingga   tidak tertutup terhadap operasi 

penjumlahan.  

Kesimpulan :     {(       )          } atau himpunan semua vektor di    berbentuk  

(       ) merupakan bukan subruang dari   . 

 

Soal Latihan   

5. Periksa apakah himpunan   {[
  
  

]       } merupakan subruang dari     . 

Ambil  

6. Apakah himpunan semua vektor di    berbentuk (     ) merupakan subruang dari   . 

7. Tentukan apakah himpunan    *                    + adalah subruang dari   . 

 


