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Prinsip Induksi yang Dirampatkan 

Misal 𝑃(𝑛) adalah proposisi (pernyataan) tentang bilangan bulat. Akan dibuktikan 𝑃(𝑛) benar 

untuk semua bilangan bulat 𝑛 ≥ 𝑛0 

Untuk membuktikan 𝑃(𝑛) benar, cukup ditunjukkan: 

1. 𝑃(𝑛0) benar 

2. Jika 𝑃(𝑛) benar, maka 𝑃(𝑛 + 1) juga benar untuk setiap 𝑛 ≥ 𝑛0,  

sehingga 𝑃(𝑛) benar untuk semua bilangan bulat 𝑛 ≥ 𝑛0 

 



Contoh 1: 

Dengan induksi matematik, buktikan bahwa 𝑛! > 2𝑛, untuk semua bilangan bulat positif 𝑛 ≥ 4. 
 

Bukti: 

Misal P(n): 𝑛! > 2𝑛 , untuk semua bilangan bulat positif 𝑛 ≥ 4 

 

Basis induksi: 

Untuk n = 4:  

4! = 24 dan 24 = 16, sehingga 4! > 24.  Jadi P(4) benar. 

 





Contoh 2: 



Langkah induksi: 

Andaikan 𝑃 𝑛 : 2𝑛 > 𝑛2,  untuk 𝑛 ≥ 5 benar (hipotesis induksi) 

Akan dibuktikan bahwa 𝑃 𝑛 + 1  benar, yaitu 2𝑛+1 > 𝑛+ 1 2 

Langkah-langkah pembuktiannya sebagai berikut: 2𝑛+1 = 2. 2𝑛 > 2. 𝑛2 = 𝑛2 + 𝑛2 (berdasarkan hipotesis induksi) > 𝑛2 +5𝑛 = 𝑛2 + 2𝑛 + 3𝑛 (karena 𝑛 ≥ 5  𝑛2 ≥ 5𝑛) > 𝑛2 + 2𝑛+ 1 = 𝑛 + 1 2  (karena 𝑛 ≥ 5   3𝑛 ≥ 15 > 1). 
Jadi 2𝑛+1 > 𝑛 +1 2. Dengan kata lain, 𝑃 𝑛 +1  benar untuk setiap 𝑛 ≥ 5. 
 

Kesimpulan: 

Karena 𝑃 5  dan 𝑃 𝑛 + 1  terbukti benar untuk setiap 𝑛 ≥ 5, maka 𝑃(𝑛) benar untuk semua bilangan 

bulat positif 𝑛 ≥ 5.  


















